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0.1 Универсальные функции
K = {g | g : Nn → N}
Ф-ия f : Nn+1 → N является универсальной для класса K, если:

1. ∀m ∈ N f(m,x1, ..., xn) ∈ K

2. ∀g(x1, ..., xn) ∈ K ∃m ∈ N : f(m,x1, ..., xn) = g(x1, ..., xn)

K = {f(m,x1, ..., xn) | m ∈ N}

0.1.1 Замечание

Класс K имеет универсальную ф-ию ⇔ он конечен или счётен.

0.1.2 Определение

Класс всех частичных ф-ий не имеет УФ.

0.1.3 Следствие

ПРФ, ОРФ, ЧРФ имеют УФ.

0.1.4 Предложение

h : N → N взаимно-однозначна. f(x0, x) - УФ для Kn. f(h(x0), x) - УФ для Kn.

1. ∀m ∈ N x) = f(m′, x) = kn

2. ∀g(x) ∈ Kn ∃m′ : f(m′, x) = g(x) m = h−1(m′)
f(m′, x) = f(h(m), x) = g(x)

0.1.5 Следствие

Если Kn имеет УФ, то Kn имеет конт. (континуум?) УФ.

0.1.6 Следствие

ПРФn,ОРФn,ЧРФn имеют конт. УФ.

0.1.7 Теорема

1. ПРФn не имеет У-ПРФn+1.

2. ОРФn не имеет У-ОРФn+1.

3. ОРФn не имеет У-ЧРФn+1.

Доказательство. От противного:

1. Предположим, что f(x0, x) - ПРФn+1 и УФ для ПРФn

f(x1, ..., xn) = f(x1, x1, ...xn) + 1 ∈ ПРФ n

∃m ∈ N : f(m,x1, ..., xn) = g(x1, ..., xn)
f(m,m, ...,m) = f(m, ...,m) = f(m,m, ...,m) + 1. противоречие.

2. аналогично, только заменить ПРФ на ОРФ.
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3. f(x0, x) - ЧРФn+1, УФ для ПРФn

Тогда ∀k0, k1, ..., km ∈ N f(k0, k1, ..., km) ∈ OРФn

f(k0, k1, ..., kn) - определена. ⇒ f - ОРФ. Противоречие.

0.1.8 Теорема

ЧРФn имеет У-ЧРФn+1.

Доказательство. f(x0, x1, ..., xn) = l(µy[|Tn(x0, x1, ..., xn, l(y, r(y)− 1| = 0])

1. m ∈ N : f(m,x1, ..., xn) ∈ ЧРФn.

2. g(x1, ...xn) ∈ ЧРФn ⇒ g(x1, ..., xn =???⇒ П - выч. g(x).
a = γ(П).

3. g(x1, ..., xn) - не определена ⇒ ∀z, f ∈ N Tn(a, x1, ..., xn, z, f) = 0.

Tn(a, x1, ..., xn, z, f) =

{
1, a = γ(П) bq11

x1+10...1xn+1 П⇒ ... ≤ t шагов
0

4. g(x1, ..., xn) = z

∃t : 0q11x1+10...1xn+10
П⇒ 0q01

z+10
Tn(a, x1, ...xn, z, t) = 1
∀z′, t′ : Tn(a, x1, ...xn, z, t) = 1⇒ z′ = z, t′ ≥ t
y � c(z, t) y′ � c(z′, t′) y ≤ y′
y = min{y′ | Tn(a, x1, ...xn, l(y′), r(y′)) = 1} f(a, x1, ...xn) = z.

0.1.9 Определение

ϕ2(x0, x1) � l(µy[T 1(x0, x1, l(y), r(y)− 1) = 0])

0.1.10 Следствие

ϕ2 - УФ для ЧРФ2.

0.1.11 Определение

ϕn+1(x0, x1, ...xn) � ϕ2(x0, c
n(x1, ...xn))

c(x, y) = z l(z) = x, r(z) = y
cn(x1, ..., xn) = z cnξ (z) = xi...

0.1.12 хрень

1. ∀m ∈ N ϕn+1(m,x1, ..., xn) = ϕ2(m, cn(x1, ..., xn))
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