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0.0.1 Определение

A ⊆ Nk

X∗
A(x1, ..., xn) =

{
1, < x1...xn >∈ A
hz

0.0.2 Теорема

Пусть A ⊆ Nk

A - РПМ ⇔ X∗
A - ЧРФ.

Доказательство.

⇒) A - РПМ ⇒ ∃f - ЧРФ: A = δf
λ∗A(x1...xn) = S(O(f(x1...xn)))

⇐) X∗
A - ЧРФ ⇒ A = δX∗

A ⇒ A - РПМ.

0.0.3 Определение

f : Nk → N
Gf � {< x1...xn >| f(x1...xn) = y} - график ф-ии f .

0.0.4 Теорема о графике

f - ЧРФ ⇔ Gf - РПМ.

Доказательство.

⇒) f(x1...xk) - ЧРФ
X∗

Gf
(x1...xk, z) = sg(|f(x1...xn)− z|) – ЧРФ

⇐) Gf - РПМ ⇒ B - РМ, Gf = {< x, y >| ∃z < x, y, z >∈ B}
XB - ОРФ. f(x) = l(µt[sg(Xb(x, l(t), r(t))) = 0]︸ ︷︷ ︸

(∗)

)

1. f(x) = y
< x, y >∈ Gf ⇒ ∃z :< x, y, z >∈ B ⇒ ∃t : t = c(y, z) < x, l(t), r(t) >∈ B.
⇒ sg(X∗

B(x, l(t), r(t)) = 0
l(µt[∗]) = l(t) = y = f(x)

2. f(x)- не определено
∀y :< x, y > 6∈ Gf ⇒ ∀y,∀z :< x, y, z >6∈ B ⇒
⇒ ∀t : t = c(y, z) < x, l(t), r(t) >6∈ B
⇒ l(µt[∗]) - не определена.
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0.0.5 Теорема о составном определении

A1...An ⊆ Nk, Ai ∩Aj = ∅ g1(x1...xk)...gn(x1...xk) - ЧРФ.

Тогда f(x1...xk) =


g1(x1...xk), x ∈ A
...
gn(x1...xk), x ∈ A
не определено в п с

- ЧРФ

Доказательство. A1...An - РПМ ⇒ B1...Bn - РМ
Ai = {< x1...xn >| ∃y < x1...xn >∈ Bi}
XBi - ОРФ. Могут быть 2 случая:

1. g1...gn - ОРФ

h(x) = µy[(

n∏
i=1

sg(XBi
(x, y))) = 0]

f(x) = g1(x) ·XB1
(x, h(x)) + ...+XBn

(x, h(x))

(a) ∃i :< x1...xk >∈ Ai

⇒ ∃y :< x1...xk, y >∈ Bi

∀y :< x1...xn, y > 6∈ B?(i 6= j)
⇒ y −min :< x1...xk, y >∈ Bi...

(b)

1 Формальная арифметика Пеано
1.0.6 Определение∑

0 =<<2,+2, ∗2, s1, 0 >
T (

∑
0) - мно-во термов

F (
∑

0) - мно-во формул
S(

∑
0) - мно-во предложений

vi - переменные

1.0.7 Определение (Гёделевская нумерация термов и формул в сигнатуре
∑

0)

1. γ(0) = c(0, 1)
γ(vi) = c(1, i)

2. γ((t)) = c(2, γ(t))

3. γ(t+ q) = c(3, c(γ(t), γ(q)))

4. γ(t ∗ q) = c(4, c(γ(t), γ(q)))

5. γ(t = q) = c(5, c(γ(t), γ(q)))

6. γ(t < q) = c(6, c(γ(t), γ(q)))

7. γ(ϕξ) = c(7, c(γ(ϕ), γ(ξ)))

8. γ(ϕ ∨ ξ) = c(8, c(γ(ϕ), γ(ξ)))

9. γ(ϕ→ ξ) = c(9, c(γ(ϕ), γ(ξ)))

10. γ(¬ϕ) = c(10, γ(ϕ))

11. γ(∃viϕ) = c(11, c(i, γ(ϕ)))

12. γ(∀viϕ) = c(12, c(i, γ(ϕ)))

1.0.8 Предлоежеие

γ(T (
∑

0)), γ(F (
∑

0)), γ(S(
∑

0)) - ПРМ.
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